GEMIDDELDEN

Als a en b twee strikt positieve reéle getallen zijn, dan is

a+b

o het rekenkundig gemiddeldevanaenb=1r = —

e het meetkundig (of geometrisch) gemiddelde vanaenb =g = vab
2ab

e het harmonisch gemiddelde vanaenb=h = b

Toonaandat h< g <.

Algebraisch bewijs.
e g<r < +ab S%b
< 2Vab <a+b
< 4ab < (a+b)?

& 0<(a-b)2

Hieruit blijktdat g = r < a = b.
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< 4ab < (at+b)?
< 0< (a-b)%

Hieruit blijiktdath = g < a = b.
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Meetkundig bewijs (Pappus van Alexandrié rond 300 na Chr.)
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|IRM| = aTH’ (verklaar!)
|GM| = vVab (verklaar!)
|GH| = ZL:; (verklaar! Stel bv. x= |HM| en bepaal |GH|? op twee manieren ...)

Op de bovenstaande tekening ‘lees je dan af dat
|GH| < |GM| < |RM|

en gelijkheid kan enkel optreden als a = b (verklaar!).
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