Rechte van Simson
Wanneer men een willekeurig punt P op de omgeschreven cirkel van een willekeurige driehoek Δ ABC loodrecht projecteert op de drie zijden (zijlijnen) van deze driehoek, dan zijn de drie projectiepunten R, S en T collineair.

De rechte door R, S en T is de rechte van Simson, genoemd naar de Britse wiskundige Robert Simson (1687-1768)

	
	
	


[image: image1.png]



Bewijs.

Het voetpunt van de loodlijnen  uit P op de rechten BC, AC en AB noemen we resp. R, S en T. De vierhoeken PTAS en PSRC zijn dan koordenvierhoeken. Verbind P met A en C. Ook PABC  is een koordenvierhoek.
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 (omtrekshoeken op dezelfde boog).





(1)
[image: image6.png]PAT + PAB = 180° en PCB + PAB = 180°



(overstaande hoeken in koordenvierhoek PABC). Hieruit volgt dan direct dat [image: image8.png]PAT = PCR



.  Omdat de driehoeken ΔPTA en ΔPRC rechthoekig zijn, volgt dan hieruit dat
[image: image10.png]APT = CPR.














(2)

Bovendien is 

[image: image12.png]APT = AST



 (omtrekshoeken op dezelfde boog).





(3)

Uit (1), (2) en (3) blijkt dan dat  [image: image14.png]AST = CSR



, en bijgevolg zijn de punten R, S en T collineair.

