






















































2004

Gemeenschappelijke proef

Algebra - Analyse - Meetkunde - Driehoeksmeting

14 vragen - 2:30 uur

Reeks 1

Notatie: tanx is de tangens van de hoek x, cotx is de cotangens van de hoek x

Vraag 1 In een orthonormaal assenstelsel, gegeven de punten A,B,C en D:

A(−2, 3) , B(2, 1) , C(1, 3) , D(2, 5)
Gevraagd:

(1) teken de vectoren �AB en �CD alsook de som �AB + �CD
(neem hierbij als eenheid de cm en duid de constructies duidelijk aan),

(2) bereken de componenten van de som �AB + �CD, en vergelijk dit resultaat met de grafische
oplossing.

Vraag 2 In een orthonormaal assenstelsel, bepaal de vergelijking van de rechte a, evenwijdig met
de vector �u(−2, 1) en gaande door het punt P (3, 0).

Vraag 3 Bepaal in een orthonormaal assenstelsel de reële parameter k zo, dat met middelpunt van
de cirkel met vergelijking x2 − 2x+ y2 + 2ky + k2 = 8

op de rechte a : y = 2x+ 3 gelegen is.

Vraag 4 In een rechthoekige driehoek ABC rechthoekig in B, geeft men

|AC| = 7 , sin Ĉ =
2
√

6
7

Bereken |AB| en tan Â.

Vraag 5 Vul aan:
x3 + 2x− 10

. . .
= (x2 + x+ 3)− 7

. . .

Vraag 6 Vereenvoudig (het resultaat zal enkel positieve exponenten bevatten): x6y−2√z
2x2(y + 1)z2

Vraag 7 Bereken f(x) indien f ′(x) = cos(3x) + x2 + 16
16 + 9x2 en f(π3 ) = π3

81

Vraag 8 Gegeven: de functie f : x �→ x
√
x−1√
x

Bepaal de vergelijkingen van de asymptoten.

(Formule schuine asymptoot: y = ax+ b met a = limx→∞
f(x)
x en b = limx→∞(f(x)− ax))
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Vraag 9 Bereken de coördinaten van de extrema van f(x) = x2 + 1
x . Bepaal of het minima of

maxima zijn.

Vraag 10 Los op naar x : 2 log2 x+ logx 2 = 3 met x ∈ IR+
0 \ {1}

(loga b = logc b
logc a

)

Vraag 11 Een reiziger dacht dat hij 5 uur en 20 minuten nodig had om zijn einddoel te bereiken,
maar uiteindelijk deed hij dat in 368 min. Hoeveel % van de oorspronkelijke tijd is erbij gekomen?

Vraag 12 Los op in IR: x+ 3
√
x+ 9 < 19 , en onderzoek de geldigheid van uw oplossing.

(
√

1089 = 33)

Vraag 13 Bewijs de volgende gelijkheid 1− 2 cos2 x
sinx cosx = tanx− cotx

Vraag 14 Gegeven: y = e2x + 1

Schrijf x als functie van y.
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Gemeenschappelijke proef

Algebra - Analyse - Meetkunde - Driehoeksmeting

14 vragen - 2:30 uur

Reeks 2

Notatie: tanx is de tangens van de hoek x, cotx is de cotangens van de hoek x

Vraag 1 In een orthonormaal assenstelsel, gegeven de punten A,B,C en D:

A(1, 1) , B(4,−1) , C(3, 1) , D(7, 1)
Gevraagd:

(1) teken de vectoren �AB en �CD (neem hierbij als eenheid de cm),

(2) bereken de cosinus van de hoek α = ̂�AB �CD tussen die twee vectoren (cosα =
�AB · �CD
| �AB| | �CD|

)

Vraag 2 In een orthonormaal assenstelsel, bepaal de vergelijking van de rechte a, loodrecht op de

rechte b : y = 1
3x+ 2 en gaande door het punt P (3, 0).

Vraag 3 Stel in een orthonormaal assenstelsel de vergelijking van de cirkel C op, als je weet dat de
punten A(−1, 1) en B(5, 1) tot de cirkel C behoren en op eenzelfde diameter gelegen zijn.

Vraag 4 In een rechthoekige driehoek ABC rechthoekig in B, geeft men

|BC| = 11 , |AC| = 15

Bereken cos Â en tan Â.

Vraag 5 Vul aan:
2x4 + x− 3
x2 + 2

= (2x2 − 4) + . . .

Vraag 6 Vereenvoudig (het resultaat zal enkel positieve exponenten bevatten): a−2
√
b3 c3

(2c)2a−3b3

Vraag 7 Bereken f(x) indien f ′(x) = 1
(x− 1)2

+ 1
x+ 2 + 3x2 + sin(5x) en f(0) = 2 + ln 2.

Vraag 8 Gegeven de functie f : x �→ x

√
x− 1
x+ 1

Bepaal de vergelijkingen van de asymptoten.

(Formule schuine asymptoot: y = ax+ b met a = limx→∞
f(x)
x en b = limx→∞(f(x)− ax))
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Vraag 9 Bereken de coördinaten van de extrema van f(x) = |x − 1| 12 . Bepaal of het minima of
maxima zijn.

Vraag 10 Los op naar x : log3 x− 3 + 2 logx 3 = 0 met x ∈ IR+
0 \ {1}

(loga b = logc b
logc a

)

Vraag 11 Bij een bijzondere actie krijgt een man een bonus van 46 % op de 1200 EUR die hij
gespaard heeft. Hoeveel geld heeft hij nu?

Vraag 12 Los op in IR: x+ 2
√

5− 4x > 5 , en onderzoek de geldigheid van uw oplossing.

Vraag 13 Bewijs de volgende gelijkheid sinx cosx
cos2 x− sin2 x

= tanx
1− tan2 x

Vraag 14 Gegeven y = 2ex+1

Schrijf x als functie van y.
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15 vragen

Reeks 1

Vraag 1 Bereken:

lim
x→−2

1
x + 1

2

x3 + 8

Vraag 2 Bereken: ∫
x2 cosxdx

Vraag 3 Gegeven: de driehoek abc met |ab| = 5, |ac| = 6 en tan â =
√

24.
Gevraagd: bereken de waarde van |bc|.
(tan â stelt de tangens van de hoek â voor).

Vraag 4 Vereenvoudig volgende uitdrukking:

n+1

√
xn2xn+2xn

x
met n > 0

Vraag 5 Gegeven de functie

f : IR→ IR : x �→ (m+ 1)x− 9x+ 15
x2 +mx+ 2

waarin m een reële parameter is.

Men vraagt de waarde(n) van m zó te bepalen dat f maximaal 1 asymptoot heeft.

Vraag 6 Gegeven, in een orthonormaal assenstelsel, de parabool P en het punt a:

P : y = x2 , a(1, 1)

Men vraagt de coördinaten van de snijpunten te bepalen van de parabool P met de rechte die door het punt a
gaat en loodrecht staat op de raaklijn aan de parabool P in het punt a.

Vraag 7 Een getal bestaat uit twee cijfers waarvan de som 12 bedraagt. Indien men 4 optelt bij 1
6 van dat

getal, dan bekomt men 1
7 van het omgedraaide getal. Bepaal dat getal.

(Opmerking: het omgedraaide van 12 is 21.)

Vraag 8 Gegeven:
f : IR→ IR : x �→ x3(x− 2)2

Bepaal de abscissen van de buigpunten.

Vraag 9 Vereenvoudig volgende uitdrukking; geef het antwoord onder de vorm van één enkele eenvoudige
breuk.

m− 1
m2 − 4m+ 4

+
m+ 3
m2 − 4

+
2

2−m
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Vraag 10 Los de volgende vergelijking op voor 0 ≤ x < 2π :

3 cos2 x = sin2 x

Vraag 11 Het product van de rechthoekzijden van een rechthoekige driehoek bedraagt 1512. De hypothenusa
is gelijk aan de som van de twee andere zijden verminderd met 18. Bepaal de drie zijden.

Vraag 12 Los op in IR:
2x2 − 7x− 4

2x
> 0

Question 13 Bereken: ∫
(x+

1√
x

)2dx (x > 0)

Vraag 14 Als sin α
2 = 9

10 en π ≤ α ≤ 2π, bereken cosα en cos α
2 .

Vraag 15 Gegeven:

f : IR→ IR : x �→ 4x3 − 7x
5x2 + 2

Bepaal f ′(1).

Gemeenschappelijk proef-03-R1-2



2003

Gemeenschappelijke proef

Algebra - Analyse - Meetkunde - Driehoeksmeting

15 vragen

Reeks 3

Vraag 1 Los op in IR
1 = 6x−2 + 9x−4

Vraag 2 Wetende dat x+ y = 9, bepaal het maximum van P = xy2

Vraag 3 Gegeven: de driehoek abc met |bc| = 10; |ac| = 4 en cos b̂ = 2
√

6
5 .

Gevraagd: bereken de waarde van de hoek â.

Vraag 4 Bereken ∫
2 + 3t
t

dt

Vraag 5 Gegeven de functie

f : IR→ IR : x �→ 3x3 + 4x2 − 5x− 2
2x2 + 3x− 2

Bepaal de vergelijkingen van de asymptoten.

Vraag 6 Zoek het positief getal, groter dan zijn omgekeerde, zodat het verschil van dat getal met zijn
omgekeerde gelijk is aan 16

15 .

Vraag 7 Gegeven, in een orthonormaal assenstelsel, de cirkel C, het punt a en de rechte D:

C : x2 + (y − 1)2 = 9 , a(0, 4) , D : 2x− 3y = 6

Men vraagt de snijpunten van de cirkel C met de rechte door het punt a en loodrecht op de rechte D te
berekenen.

Vraag 8 Vereenvoudig

n

√(
x2n2

x4n

) 1
n−2

Vraag 9 Bereken

lim
x→3

x4 − 81
2x2 − 5x− 3

Vraag 10 Bereken ∫
tan2 xdx

(tanx stelt de tangens van de hoek x voor).
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Vraag 11 Los de volgende vergelijking op voor 0 ≤ x < 2π:

sinx+ cosx = 1

Vraag 12 De som van de oppervlakte van twee vierkanten bedraagt 325; het product van de diagonaal van
het ene vierkant met de diagonaal van het andere vierkant bedraagt 300. Bepaal de zijde van beide vierkanten.

Vraag 13 Ontbind volgende uitdrukking in factoren :

a2c+ ac2 + a2b− ab2 − b2c− bc2

Vraag 14 Als sinα = 4
25 en π

2 ≤ α ≤ π, bereken tanα en cos 2α.
(tanα stelt de tangens van de hoek α voor).

Vraag 15 Gegeven

f : IR→ IR : x �→ 4x
x2 + 1

Bepaal de abscissen van de minima.
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16 questions - 3 heures

Reeks 2

De vragen beantwoorden door alle berekeningen te vermelden om de oplossing te staven.

Aanwijzingen:
sin 30o =

1

2
, sin 45o =

√
2

2
, sin 60o =

√
3

2

Vraag 1 Maak de noemer wortelvrij √
3 + 2

√
2

√
3− 2

√
2

Vraag 2 Gegeven de functie f(x):

f : IR → IR : x 7→ x− 3 +
1

x− 2

Noteer de vergelijkingen van de asymptoten.

Vraag 3 Los op in het interval [0, 2π] en stel de oplossingen voor op de goniometrische cirkel:

cos x + sin2 x− cos3 x = 0

Vraag 4 Zoek twee getallen, wetende dat hun som, hun produkt en het verschil van hun kwadraten

gelijk zijn.

Vraag 5 Bereken
∫

cosxdx

sin3 x

Vraag 6 Bereken

lim
x→1

x2 + x− 2

x2 − 1

Vraag 7
Gegeven: de driehoek abc waar d tot het lijnstuk [ac] behoort en waar

|ĉ| = |d̂| = 30o , |da| = 3 , |bc| = 10

Bepaal de waarden van

sin â , |ab| , |ac|
(de vierkantswortels niet uitrekenen)

ĉ âd̂

b

c a
d
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Vraag 8 Rangschik de volgende reële getallen in stijgende volgorde, zonder de wortels te berekenen:

√
2 ,

3
√

3 ,
4

√
7

2
,

6
√

5 ,
12
√

81

Vraag 9 Twee pompen worden gebruikt om een reservoir te vullen. De eerste pomp, indien ze

alleen wordt gebruikt, heeft 9 uren nodig om het reservoir te vullen, de tweede pomp heeft hiervoor

6 uur nodig. Hoeveel tijd zullen beide pompen nodig hebben om het reservoir te vullen indien ze
tegelijkertijd worden gebruikt?

Vraag 10 Los op in IR:

| 3x− 4 |= x + 5

Vraag 11 In een orthonormaal assenstelsel:

(1) Stel de vergelijking op van de rechte D gaande door het punt met coördinaat (1,2) en die
evenwijdig is met de rechte met vergelijking y = 5x− 2,

(2) Stel de algemene vergelijking op van de rechte die door de punten met coördinaten (xa, ya) en
(xb, yb) gaat.

Vraag 12 Gegeven

f : IR → IR : x 7→
4 sin x

2x + cosx

Bepaal f ′(0).

Vraag 13 Los op in IR:

2x >
x2

5
+ 5

Vraag 14 De som van de oppervlakte van de mantel en het grondvlak van een cilinder is gelijk aan

3π. Bepaal de hoogte h van de cilinder en de straal r van het grondvlak om het volume van de cilinder

zo groot mogelijk te maken.

Vraag 15 In een orthonormaal assenstelsel geeft men de punten a(0, 1), b(4, 0) en c(2, 3).

Bereken tanα met α de hoek gevormd door de vectoren ~ab en ~ac (de vierkantswortels niet uitrekenen).
(tan α stelt de tangens voor van de hoek α)

Vraag 16 Bereken
∫ (

x
√

x− x

4

)2

dx
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