Om een stelsel van n lineaire vergelijkingen op te lossen van het type AX =B

waarbij de determinant van de coéfficiéntenmatrix verschillend is van nul
bestaat er een elegante oplossingsmethode die gebruik maakt van determinanten:

DE REGEL VAN CRAMER

die we hieronder vermelden en bewijzen voor een 3 x 3 - stelsel.

anx + apy + a;z = by
anx + apy + axz = b

azxX + apy + azz = b3

Het stelsel heeft als oplossing :

by ap a3
b ax ax
b3 ax ax

e
d;1 3912 913
a1 422 a3
d31 a32 asj
Bewijs.
a
De coéfficiéntenmatrix is A = [ a21
asq

*)
ann b1 a3
ap by ax;
a;i3 by amy
d;; 3412 413
a21 a2 ax
da31 a32 a33

Az 04p3
A, dzz |.

a3 dsz

a11 412 b]_
a1 ax| b
azy an | b3
a1 412 413
a1 axp a3
a31 a3 as3

Dan is (rekening houdend met (*); ja, hier moet je wel even bij nadenken...):

X
A<y
Z
1
A(o
0
1
A(o
0

en

en

Neem bij elk van deze drie betrekkingen van beide leden de determinant.
Omdat det (AB) = det(A) - det (B) volgen hieruit dan direct de formules van Cramer.
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